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【适用版本：人教版2024；内容预览：5类训练共50题】
训练1  解分式方程
解分式方程的核心是“去分母转化为整式方程”，关键在于验根（避免增根），以下是步骤：
1. 找最简公分母：先对所有分母因式分解，最简公分母是各分母所有因式的最高次幂的乘积（含常数项）。
2. 去分母，化整式方程：方程两边同时乘以最简公分母（每一项都要乘，不含分母的项也需乘），消去分母。
3. 解整式方程：按一元一次方程（或二次方程）的解法求解，去括号、移项、合并同类项、系数化为1。
4. 验根：将解得的根代入最简公分母，若公分母为0，则是增根（舍去）；若不为0，则是原方程的解。
方法指导
建议用时：15分钟
实际用时：    分钟











1．解分式方程：
（1）；                          （2）．


2．解分式方程：
（1）；                      （2）．


3．解分式方程：
（1）；                      （2）．


4．解方程：
（1）；               （2）．


5．解分式方程：
（1）；                   （2）．


6．解分式方程：
（1）；                    （2）．


7．解方程
（1）；               （2）．


8．解方程：
（1）；                    （2）．


9．解方程：
（1）；                     （2）．





10．解方程：
（1）；                    （2）．



训练2  已知分式方程的增根求值
1. 确定增根的可能值：先对原方程分母因式分解，令最简公分母为0，解出的根即为增根的可能值（注意：增根需满足原方程分母为0，而非仅公分母为0）。
2. 将增根代入整式方程：把原方程两边乘最简公分母，转化为整式方程，再将第一步求出的增根代入整式方程，得到关于参数的一元一次方程。
3. 解参数方程，得出结果：解关于参数的方程，即可求出参数的值（注意：需验证参数值是否使原方程有增根，避免多解或无解情况）。
方法指导
建议用时：15分钟
实际用时：    分钟








1．若关于x的方程有增根，试求k的值．


2．若关于x的方程的解是增根，求a的值．


3．已知关于x的分式方程，若方程有增根，求k的值．


4．解关于x的分式方程会产生增根，求m的值．


5．已知关于x的分式方程有增根，求m的值．


6．已知关于x的方程．
（1）当此方程的解为x＝1时，求k的值；
（2）当此方程会产生增根时，求k的值．


7．已知关于x的分式方程．
（1）当a＝1时，求该方程的解；
（2）若该方程有增根，求a的值．


8．已知关于x的分式方程．
（1）若分式方程的根是x＝2，求a的值；
（2）若分式方程有增根，求a的值．


9．已知关于x的方程．
（1）当m取何值时，此方程的解为x＝3？
（2）当m取何值时，此方程会产生增根？


10．已知关于x的分式方程．
（1）若方程的根为x＝4，求m的值；
（2）若方程有增根，求m的值．

训练3  已知分式方程无解求值
建议用时：15分钟
实际用时：    分钟

已知分式方程无解求参数值，核心是抓住“无解的两种核心情况”，按以下步骤逐步分析：
首先，把分式方程两边同时乘最简公分母，转化为整式方程（注意每一项都要乘，不含分母的项也不能漏）；然后，令最简公分母为0，求出可能的增根（这些根会让原分式方程分母为0，必须排除）。
接下来分两种情况讨论：第一种是“整式方程有解，但所有解都是增根”——把求出的增根代入整式方程，解出参数值，再验证这些参数值是否让整式方程的所有解都成为增根；第二种是“整式方程本身无解”——如果整式方程是一次方程，当x的系数为0且常数项不为0时无解；如果是二次方程，当判别式小于0时无解。
 
最后，把两种情况求出的参数值汇总，代入原分式方程验证，确保确实无解，最终确定参数的取值。

方法指导








1．若关于x的分式方程无解，求m的值．


2．已知关于x的分式方程无解，求a的值．


3．若关于x的方程无解，求m的值．


4．求当a为何值时，关于x的方程无解．


5．若关于x的方程无解，求n的值．



6．已知关于x的分式方程，回答下列问题：
（1）原分式方程去分母后，整理成关于x的整式方程，得　     ．
（2）若原分式方程无解，求a的值．


7．已知关于x的分式方程．
（1）当m＝﹣1时，求这个分式方程的解；
（2）若此分式方程无解，求m的值．


8．关于x的方程．
（1）当k＝3时，求该方程的解；
（2）若该方程无解，求k的值．


9．嘉淇准备完成题目：解分式方程：，发现数字◆印刷不清楚．
（1）他把“◆”猜成5，请你解方程：；
（2）他妈妈说：“你猜错了，我看到该题目的正确答案是此分式方程无解．”通过计算说明原题中“◆”是几？


10．已知关于x的分式方程．
（1）已知m＝2，求方程的解；
（2）若该分式方程无解，试求m的值．



训练4  已知分式方程的解正负情况求取值范围
方法指导
建议用时：15分钟
实际用时：    分钟

1. 去分母，转化为整式方程：方程两边乘最简公分母（每一项都要乘），消去分母，得到关于 x 的整式方程（含参数），标注最简公分母。
2. 求整式方程的解：解整式方程，用参数表示出 x（注意：若整式方程是一次方程，需保证系数不为0，否则可能无解）。
3. 根据“解的正负”列不等式：若要求解为正数，则 x > 0；若要求解为负数，则 x < 0，列出关于参数的不等式。
4. 结合“分母不为0”补全条件：分式方程的解必须使原方程所有分母不为0，即解不能是增根，补充不等式，最终组成不等式组求解。










1．已知关于x的分式方程的解是正数，求m的取值范围．


2．关于x的分式方程的解为正数，求a的取值范围是什么？


3．若分式方程的解是正数，求m的取值范围．


4．关于x的方程的解大于，求m的取值范围．


5．若关于x的分式方程的解大于1，求m的取值范围．


6．关于x的分式方程的解为非负数，求m的取值范围．


7．已知分式方程1的解为非负数，求m的取值范围．


8．若关于x的分式方程2的解是非负数，求a的取值范围．


9．已知关于x的分式方程1的解为负数，求k的取值范围．


10．当m为何值时，关于x的方程的解为非正数？



训练5  根据分式方程的整数解求值
1. 去分母，转化为整式方程：方程两边乘最简公分母（每一项都要乘），消去分母，得到关于 x 的整式方程（含参数），标注最简公分母。
2. 用参数表示整式方程的解：解整式方程，将 x 用参数表示（注意：若整式方程是一次方程，需保证系数不为0，否则可能无解或无数解）。
3. 根据“解为整数”分析参数的可能值：由 x 是整数，推导出参数的取值范围，再结合参数的隐含条件（如整数、实数等），列出参数的可能值。
4. 结合“分母不为0”排除无效参数：分式方程的解不能使原方程分母为0，即解不能是增根，补充条件排除不符合的参数值。

方法指导
建议用时：15分钟
实际用时：    分钟










1．若分式方程的解为正整数，求整数m的值．


2．已知a是正整数，关于y的分式方程有非负整数解．求满足条件的所有正整数a的和．


3．若关于x的分式方程的解为整数，关于y的不等式组有且仅有2个偶数解，求所有满足条件的整数m的值之和．


4．若关于x的一元一次不等式组有且只有4个整数解，且关于y的分式方程有非负整数解，求所有满足条件的整数a的值之和．


5．若关于x的不等式组有解且至多3个整数解，关于y的分式方程的解为整数，求符合条件的所有整数a的和．


6．已知关于x的方程．
（1）若m＝4，解这个分式方程；
（2）若原分式方程的解为整数，求整数m的值．




7．若关于x的分式方程的解为正整数，则正数m的值为多少？


8．若关于x的不等式组，有且仅有五个整数解，且关于x的分式方程3有整数解，则所有满足条件的整数a的值之和．


9．若关于x的一元一次不等式组，至少有2个整数解，且关于y的分式方程有非负整数解，求所有满足条件的整数a的值之和是多少？


10．关于x的一元一次不等式组的解集为x＞m，关于y的分式方程1有负整数解，试求出符合条件的所有整数m的值．
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