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[image: ]知识点1 同底数幂的除法
一般地，我们有．即同底数幂相除，底数不变，指数相减．
知识点2  单项式除以单项式
[bookmark: _Toc1209][bookmark: _Toc13445]一般地，单项式相除，把系数与同底数幂分别相除作为商的因式，对于只在被除式里含有的字母，则连同它的指数作为商的一个因式．其实质是把单项式除以单项式转化为同底数幂的除法运算，所得结果仍是单项式．
知识点3  多项式除以单项式
一般地，多项式除以单项式，先把这个多项式的每一项除以这个单项式，再把所得的商相加．
[bookmark: _Toc2336][bookmark: _Toc8492]【题型1  同底数幂的除法及其逆用】
【例1】（24-25八年级下·安徽滁州·期中）已知，，，则下列结论错误的是（   ）
A．	B．	C．	D．
【答案】C
【分析】本题主要考查了幂的乘方计算，同底数幂乘除法计算，求出，则，可得，据此可判断A；根据得到，则，据此可判断A、B；计算出，则可得，则，据此可判断C．
【详解】解：∵，，，
∴，即，
∴，
∴，即，故D结论正确，不符合题意；
∵，，
∴，
∴，
∴，故A结论正确，不符合题意；
∴，故B结论正确，不符合题意；
∵，
∴，
∴，故C结论错误，符合题意；
故选；C．
【变式1-1】（24-25七年级下·江苏南京·阶段练习）已知，则的值为        ，的值为        ．
【答案】     2     81
【分析】本题主要考查同底数幂的除法，根据同底数幂的除法运算法则进行计算即可．
【详解】解：∵，
∴
又
∴
，
故答案为：2；81
【变式1-2】（2025七年级下·全国·专题练习）已知，则代数式的值是           ．
【答案】
【分析】本题考查了同底数幂的乘除法，求出a、b、c之间的关系是解题的关键．先根据同底数幂的乘除法求出，得到，再代入计算即可．
【详解】解：∵，
∴，
∴，
两式相减，可得，
∴，
故答案为：．
【变式1-3】（23-24七年级下·贵州六盘水·期中）已知，，则的值是     ．
【答案】2
【分析】本题考查了有理数乘方的逆运算、同底数幂除法的逆用、幂的乘方的逆用，熟练掌握运算法则是解题关键．先根据有理数乘方的逆运算可得，再根据同底数幂除法的逆用、幂的乘方的逆用计算即可得．
【详解】解：∵，
∴，
∵，
∴



，
故答案为：2．
[bookmark: _Toc1673]【题型2  单项式除以单项式】
[bookmark: _Toc22045][bookmark: _Toc21207][bookmark: _Toc19170][bookmark: _Toc9565][bookmark: _Toc18987]【例2】（24-25七年级下·全国·课后作业）深圳某科技馆中“数理世界”展厅的密码被设计成如表所示的数学  问题．小东在参观时认真思索，输入密码后顺利地连接到，则他输入的密码是      ． 
	账号：
，
，
密码．


【答案】
【分析】本题考查了单项式除以单项式，幂的乘方，先化简各式，得出密码与指数的关系即可得答案，熟练掌握运算法则，正确得出密码与指数的关系是解题的关键．
【详解】解：



，
故答案为：．
【变式2-1】若是正整数，且，则      ．
【答案】48
【分析】根据积的乘方运算，单项式的除法运算进行计算即可求解．
【详解】解：∵，n是正整数，
∴．
故答案为：．
【点睛】本题考查了积的乘方运算，单项式的除法运算，正确的计算是解题的关键．
【变式2-2】（24-25八年级上·河南周口·阶段练习）已知 ，则 的值为          ．
【答案】
【分析】本题主要考查了单项式除以单项式，以及求代数式的值，先计算积的乘方运算，再根据单项式除以单项式得出，，进而求出a，b的值，再计算单项式除以单项式，最后再代入a，b的值计算即可．
【详解】解：∵
∴，
∴，，
解得：，，
∴


，
故答案为：．
【变式2-3】若定义知识树[image: @@@963de2ef-eec1-4fac-939e-ff44e9032ffc]表示运算，则知识树[image: @@@d82315e0-c520-40c6-aecd-e91354cd9949]表示的运算结果为        ．
【答案】m
【分析】本题考查了新定义运算，单项式除以单项式及积的乘方，根据新定义得，即可求解；理解新定义是解题的关键．
【详解】
解：根据题意，[image: @@@6be91710-a3ec-41dd-97e9-7fa3d72b87b9]表示， ，
故答案为：m．
[bookmark: _Toc11953]【题型3  多项式除以单项式】
【例3】老师在黑板上书写了一个正确的演算过程，随后用手掌捂住了一个多项式，形式如下：
[image: @@@9df819dd-6e45-4f91-9165-0e5336e59b3e]  ，所捂多项式是        ．
【答案】
【分析】直接利用整式的除法运算法则计算得出答案．
【详解】由题意可得，所捂多项式是：

．
故答案为：．
【点睛】本题主要考查了整式的除法，正确掌握相关运算法则是解题关键．
【变式3-1】与单项式的积是的多项式是      ．
【答案】
【分析】直接利用多项式除以单项式的运算法则计算得出答案．
【详解】解：∵一个多项式与单项式的积是，
∴这个多项式为：÷()
=÷
=÷
=-2a+2b．
故答案为：-2a+2b．
【点睛】本题主要考查了多项式除以单项式，正确掌握相关运算法则是解题的关键．
【变式3-2】数学课上，老师讲了单项式与多项式相乘：先用单项式乘多项式中的每一项，再把所得的积相加，小丽在练习时，发现了这样一道题：“（3x﹣■+1）＝”那么“■”中的一项是      ．
【答案】
【分析】利用多项式除以单项式法则计算即可得出“■”中的项，然后利用单项式乘多项式的法则进行计算验证即可．
【详解】解：∵


即 ，
∴“■”中的一项是2y．
故答案为：2y．
【点睛】此题考查了单项式乘多项式和多项式除以单项式，熟练掌握运算法则是解本题的关键．单项式与多项式相乘，就是用单项式去乘多项式的每一项，再把所得的积相加．
【变式3-3】（24-25七年级下·河南郑州·阶段练习）已知，其中n是正整数，的值是（    ）
A．	B．0	C．1	D．或1
【答案】D
【分析】本题考查了多项式与单项式的除法，多项式除以单项式用多项式的每一项分别与单项式相除即可．先根据多项式与单项式的除法法则把等式左边化简求出a，b的值，然后代入计算即可．
【详解】解：∵，
∴，
∴，
∴或，
∴或，
∴或．
故选D．
[bookmark: _Toc20975]【题型4  整式的混合运算】
【例4】小红在计算时，解答过程如下：
解：
①
②
③
④
小红的解答过程，开始出错的一步是（    ）
A．①	B．②	C．③	D．④
【答案】B
【分析】根据整式混合运算法则，进行判断即可．
【详解】解：



，
因此小红的解答过程，开始出错的一步是②，故B正确．
故选：B．
【点睛】本题主要考查了整式混合运算，解题关键是熟练掌握完全平方公式，．
【变式4-1】下列计算正确的是（    ）
A．	B．
C．	D．
【答案】C
【分析】根据整式的混合运算法则逐一进行判断即可．
【详解】解：A．，此选项计算错误；
B．，此选项计算错误；
C．，此选项计算正确；
D．，此选项计算错误；
故选：C．
【点睛】本题考查了整式的混合运算，熟练掌握整式的混合运算的法则是解题的关键
【变式4-2】对于任何一个数，我们规定符号的意义是，按照这个规定计算的结果是                ．
【答案】/
【分析】本题主要考查了整式的混合运算，明确题意、运用新运算法则得到代数式是解题的关键．
先根据新运算法则得到代数式，然后再运用整式的混合运算计算即可．
【详解】解：∵，
∴


．
故答案为：．
【变式4-3】（25-26八年级上·全国·随堂练习）计算：
(1)；
(2)；
(3)．
【答案】(1)
(2)
(3)
【分析】本题考查了完全平方公式，平方差公式，整式的混合运算，熟练掌握运算法则是解题的关键．
（1）根据完全平方公式，平方差公式，整式的除法解答即可；
（2）根据完全平方公式，平方差公式，整式的加减解答即可；
（3）根据平方差公式解答即可．
【详解】（1）解：原式

．
（2）解：原式

．
（3）解：原式


…
．
[bookmark: _Toc26566]【题型5  整式的化简求值】
【例5】（24-25七年级下·山东菏泽·期末）如图，依次输入数x，y，经过“数值转换机”后会输出新数．若依次输入数a，b，输出的新数是0；若依次输入数b，a，输出的新数是．则a，b的值分别为（   ）
[image: @@@274baf82-73f2-4ec0-a0e9-8a75c92b6a3a]
A．2，1	B．1，2	C．2，3	D．3，2
【答案】C
【分析】本题考查整式混合运算，解二元一次方程组，正确建立a，b的方程组是解题的关键．
先化简得，再根据输入数a，b，输出的新数是0；若依次输入数b，a，输出的新数是，得，解之即可求解．
【详解】解：


由题意，得，
解得：，
∴a，b的值分别为2，3．
故选：C．
【变式5-1】（24-25七年级下·辽宁沈阳·期末）先化简，再求值：，其中．
【答案】；
【分析】本题考查整式的混合运算—化简求值，根据多项式乘以多项式、积的乘方、整式的除法的运算法则去括号，再合并同类项得到最简结果，由题意可得，代入计算即可．
【详解】解：





∴原式．
【变式5-2】（24-25七年级下·陕西宝鸡·阶段练习）已知，均为整式，小马在计算时，误把“”抄成了“”这样，他计算的正确结果为．
(1)求的正确结果；
(2)当时，求的值．
【答案】(1)
(2)
【分析】本题主要考查了整式的混合运算，解题关键是熟练掌握平方差公式、合并同类项法则、多项式除以单项式法则．
（1）先根据平方差公式和合并同类项法则求出，再根据，求出，最后再列出算式，利用多项式除以单项式法则和同底数幂相除法则求出即可；
（2）把代入（1）中所求的，进行计算即可．
【详解】（1）解：


,
∵，
，
∴,
∴


；
（2）当时，



．
【变式5-3】已知，，都是正整数，其中，且，设，则（    ）
A．3	B．69	C．3或69	D．2或46
【答案】C
【分析】本题考查整式化简求值，因式分解的应用．
先化简，再根据得，求得或，从而求得或，再代入计算即可．
【详解】解：



∵，
∴，
∵，
∴，
∴或，
∵
∴或，
∴当时，原式，
当时，原式，
∴或69．
故选：C．
[bookmark: _Toc28540]【题型6  利用整式的除法求值】
【例6】（24-25八年级上·青海海北·期末）已知，则m和n的值分别为（   ）
A．，	B．，
C．，	D．，
【答案】D
【分析】本题考查了单项式除以单项式，根据单项式除以单项式法则可得，进而得到，，求解即可，掌握相关知识是解题的关键．
【详解】解：∵，
∴，
∴，，
解得：，，
故选：D．
【变式6-1】若关于x的多项式除以，所得商恰好为，则     ．
【答案】
【分析】利用可求出，进一步可得：，，，进一步可求出，，，相加即可求出．
【详解】解：由题意可知：
，
∴，
∴，，，
解之得：，，，
∴．
故答案为：
【点睛】本题考查多项式系数中的字母求值，单项式乘多项式，解题的关键是理解题意，找出，令其系数对应相等即可解答．
【变式6-2】若被除后余3，则的值为     ．
【答案】
【分析】先根据被除后余3，判断出为的一个因式，再根据特殊值法求得的值．
【详解】解：∵被除后余3，
∴可被整除，
∴为的一个因式，
∴当，即时，，
即，
解得．
故答案为：．
【变式6-3】观察：，，，……据此规律，当时，代数式的值为（   ）
A．	B．	C．	D．0
【答案】C
【分析】根据规律得到，进而得到，得到，再代入即可求解．
【详解】解：根据规律得，
∵，
∴，
∴，
∴．
故选：C
【点睛】本题考查了探索规律，平方差公式，多项式乘多项式，多项式除以单项式并求值，解题的关键是得到．
[bookmark: _Toc25815]【题型7  整式的除法与几何图形的应用】
【例7】如图1，将一张长方形纸板四角各切去一个同样的正方形，制成如图2的无盖纸盒，若该纸盒的容积为，则图2中纸盒底部长方形的周长为          ．
[image: @@@c7b2e9ab-6d24-45f2-ba62-62f9dfbf7e64]
【答案】/
【分析】本题考查了整式的除法，解决本题的关键是先求出纸盒底部长方形的宽.
根据长方体纸盒的容积等于底面积乘以高，底面积等于底面长方形的长与宽的乘积可以先求出宽，再计算纸盒底部长方形的周长即可.
【详解】解：根据题意，得该纸盒的容积为，
∴纸盒底部长方形的宽为，
∴纸盒底部长方形的周长为，
故答案为：.
【变式7-1】（2025·陕西西安·一模）如图，长方形被分成四块面积相等的部分，其中A、B为长方形，其中长方形B的长和宽的比为．求长方形A的长和宽的比为（   ）
[image: @@@c9f931fc-4616-4b59-9279-c4c4acdb0924]
A．	B．	C．	D．
【答案】D
【分析】此题考查了单项式乘法和除法、整式加减的应用，设长方形的B的长为，则宽为，进一步表示出长方形A的长和宽，即可求出答案．
【详解】解：设长方形的B的长为，则宽为，
由B、D的面积相等可得D的较短边长为，较长边为，
∴长方形A的较长边为，
由A、B面积相等可知长方形A较短边 ，
∴长方形A的长宽之比为．
故选：D
【变式7-2】如图，正方形卡片A类，B类和长方形卡片C类若干张，如果要拼一个长为，宽为的大长方形，则需要C类卡片张数为    ．
[image: @@@8738ca3d-e339-45a7-a83d-ef7ac48fb178]
【答案】
【分析】本题考查了多项式乘多项式的应用，单项式除以单项式等知识．熟练掌握多项式乘多项式的应用，单项式除以单项式是解题的关键．
由题意知，大长方形的面积为，根据大长方形的面积为A、B、C类卡片面积的和求解作答即可．
【详解】解：由题意知，大长方形的面积为，
∵，
∴需要C类卡片张数为张，
故答案为：．
【变式7-3】如图，窗框由一个长方形和一个半圆组成，若要把窗框形状设计成一个新的长方形，面积保持不变，且底边长仍为a，则高度应为        ．
[image: @@@b6f3a5dd1585496db1c311ff6301ec2b]
【答案】
【分析】先根据长方形与圆形的面积公式求出原图形的面积，然后根据长方形的面积公式即可求出答案．
【详解】设新长方形的高度为x．
原面积为：
根据题意“新的长方形的面积保持不变”，得，
∴．
故答案为：．
【点睛】本题考查了整式的除法，解题的关键是求出原图形的面积．
[bookmark: _Toc26308]【题型8  整式除法的实际应用】
【例8】（24-25七年级下·陕西咸阳·期末）小辰与小辉在做游戏时，两人各报一个整式，若将小辰报的整式作为除式，小辉报的整式作为被除式，要求商必须为．若小辉报的整式是，则小辰应报的整式是（   ）
A．	B．
C．	D．
【答案】D
【分析】本题考查整式的除法，熟练掌握整式除法运算法则，正确列出代数式是解答的关键．
根据被除式、除式和商的关系列出代数式，再利用多项式除以单项式计算即可．
【详解】解：根据题意，小辰报的整式为

故选：D．
【变式8-1】小杜在爬一小山时，前一阶段的平均速度为v，所用时间为；后一阶段的平均速度为，所用时间为．下山时，小杜的平均速度保持为，已知小杜上山的路程和下山的路程是相同的，那么小杜下山所用时间为        ．
【答案】
【分析】根据时间等于路程除以速度，进行计算即可．
【详解】解： ；
答：小杜下山所用时间为；
故答案为：．
【点睛】本题考查多项式除以单项式．熟练掌握多项式除以单项式的法则，是解题的关键．
【变式8-2】从1~9这九个数字中选择三个数字，由这三个数字可以组成六个三位数．先把这六个三位数相加，然后再用所得的和除以所选三个数字之和，其结果是      ．
【答案】222
【分析】先设出这三个数，再将这六个数表示出来，然后相加除以该三位数字的和即可．
【详解】解：设这三个数分别为，
由这三个数字组成的六个三位数分别为：，，，，，；
∴这六个数的和为：；
∴，
故答案为：222．
【点睛】本题考查了整式的应用，涉及到了整式的加法和除法运算，解题关键是正确表示出六个三位数，并求出它们的和．
【变式8-3】（24-25六年级下·山东烟台·期末）（1）小刚在做作业时，不小心在算式上滴了一滴墨水，于是他翻书找到答案，正确结果为．请你帮助小刚求出“█”处应表示的数；
（2）某校有一个长方形操场，长为米，宽为米，为了美化校园环境，学校决定在操场内四周做a米宽的绿化带，负责后勤的黄老师让小明和小颖计算剩下的操场的面积，小明计算的结果是，小颖计算的结果是，他们为此争论不休，你能运用所学的知识来帮他们判断对错吗？并说明理由．
[image: @@@341b6731-3cf4-4f08-a40f-753084c8f18d]
【答案】（1）；（2）小颖的结果对，理由见解析
【分析】本题主要考查整式的加减乘除运算的应用，熟练掌握整式加减乘除运算法则是解题的关键．
（1）根据乘除和加减的相互转化，列出算式，计算得到答案；
（2）用大长方形面积减去绿化带面积，得小颖的计算结果正确．
【详解】解：（1）
所以“█”处应表示的数为；
（2）小颖的结果对；理由： 
由题意得：
与小颖的计算结果相同，因此小颖的结论正确．
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