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	考点要求
	考察形式
	2025年
	2024年
	2023年

	（1）充分条件、必要条件
（2）全称量词命题与存在量词命题
（3）全称量词命题与存在量词命题的否定
	单选题
[bookmark: OLE_LINK1]多选题
填空题
解答题
	[bookmark: OLE_LINK3]北京卷T7（5分）
天津卷T2（5分）
	全国II卷T2（5分）
全国甲卷（理）T9（5分）
北京卷T5（5分）
天津卷T2（5分）
	全国甲卷（理）T7（5分）
全国 I卷T7（5分）
北京卷T8（5分）
天津卷T2（5分）

	考情分析：
新高考卷中常用逻辑用语专题为热点内容，主要考查充分必要条件、全称量词与存在量词，题型以单选题为主，分值5分。
近三年考情显示，该专题可直接考察，也可作为知识点载体的形式考察，常与数列，函数等知识点结合，难度随载体的知识点而定。备考需强化反例法和集合思想的运用，注重逻辑链的完整性训练。

	复习目标：
1.理解、掌握充分条件、必要条件、充要条件的含义.
2.理解判定定理与充分条件的关系、性质定理与必要条件的关系.
3.能理解全称量词命题与存在量词命题的含义，并能正确对两种命题进行否定.
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[bookmark: _Toc199408778]知识点1  充分条件与必要条件
1．充分条件与必要条件的概念
	


若，则是的充分条件，q是p的必要条件；

	

且
	

是的充分不必要条件

	

且
	

是的必要不充分条件

	

	

是的充要条件

	

且
	

是的既不充分也不必要条件


2．集合判断法判断充分条件、必要条件

若p以集合A的形式出现，q以集合B的形式出现，即，
	

	

是的充分条件

	

	

是的[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]必要条件

	
[bookmark: _Hlk133416910]
	

是的充分不必要条件

	

	

是的必要不充分条件

	

	

是的充要条件

	

且
	

是的既不充分也不必要条件






[bookmark: OLE_LINK2]自主检测已知、，则“”是“”的（   ）
A．充分不必要条件	B．必要不充分条件
C．充要条件	D．既不充分也不必要条件
【答案】B



【详解】由可得且，








因为“”“且”，“”“且”，


因此，“”是“”的必要不充分条件.
故选：B.
[bookmark: _Toc199408779]知识点2  全称量词命题与存在量词命题
1．全称量词和存在量词
	量词名称
	符号表示
	常见量词

	全称量词
	
[bookmark: _Hlk133414978]
	所有、一切、任意、全部、每一个等

	存在量词
	

	存在一个、至少一个、有些、某些等


（2）全称量词命题和存在量词命题
	表示
	全称量词命题
	存在量词命题

	语言表示
	

对中任意一个，有p(x)成立
	


中存在，使成立

	符号表示
	

	







自主检测已知命题，，命题，，则（   ）




A．和都是真命题	B．和都是真命题




C．和都是真命题	D．和都是真命题
【答案】B




【详解】对于命题，不妨取，则，则命题为假命题，





对于命题，由可得或，则命题为真命题，


因此，和都是真命题.
故选：B.
[bookmark: _Toc199408780]知识点3  含有一个量词的命题的否定
全称量词命题的否定是存在量词命题，存在量词命题的否定是全称量词命题，如下所示：
	命题
	命题的否定

	

	


	

	



常用的正面叙述词语和它的否定词语
	正面词语
	
等于（）
	
大于（）
	
小于（）
	是

	否定词语
	
不等于（）
	
不大于（）
	
不小于（）
	不是



	正面词语
	都是
	任意的
	所有的
	至多一个
	至少一个

	否定词语
	不都是
	某个
	某些
	至少两个
	一个也没有



自主检测命题“”的否定是（    ）


A．	B．


C．	D．
【答案】D
【详解】由存在量词命题的否定是全称量词命题，


则“”的否定为.
故选：D
[bookmark: _Toc199408781][image: ]
[bookmark: _Toc199408782]题型1  充分必要条件的判断




例1-1已知集合，，则“”是“”的（   ）
A．充分不必要条件	B．必要不充分条件
C．充要条件	D．既不充分也不必要条件
【答案】A





【详解】若，则，则，，此时，


当时，也能得到，


所以“”是“”的充分不必要条件.
故选：A.


例1-2已知a，b均为正数，则“”是“”的（    ）
A．充分不必要条件	B．必要不充分条件
C．充要条件	D．既不充分也不必要条件
【答案】A




【详解】由，可得，所以，即，




所以，所以，所以“”是“”的充分条件；




取，可得，故“”是“”的不必要条件；


所以“”是“”的充分不必要条件.
故选：A.
[image: ]方法技巧  充分、必要条件的判断方法
（1）命题判断法：






①如果命题：“若，则”为真命题，那么是的充分条件，同时是的必要条件；






②如果命题：“若，则”为假命题，那么不是的充分条件，同时也不是的必要条件．




（2）集合法：（小集合可以推出大集合）若对应的集合为，对应的集合为，






若，则是的充分条件；若，则是的必要条件．
[image: ]


【变式训练1-1】“”是“”的           条件（选择用“充分不必要”、“必要不充分”、“充要”、“既不充分也不必要”填空）
【答案】必要不充分



【详解】解：因为由可得或，



所以即且.



因为由“”不能推出“且”；



由“且”可推出“”，


所以“”是“”的必要不充分条件.
故答案为：必要不充分.



【变式训练1-2】已知a，，则“”是“”的（    ）
A．充分不必要条件	B．必要不充分条件
C．充要条件	D．既不充分也不必要条件
【答案】D
















【详解】由推不出，例如，；由可得，或，，当，时不能推出，例如，，所以“”是 “”的既不充分也不必要条件.

【变式训练1-3·变载体】已知α，β是两个不同的平面，直线l⊥β，则“”是“l⊥α”的（   ）
A．充分必要条件	B．充分不必要条件
C．必要不充分条件	D．既不充分也不必要条件
【答案】A

【详解】若，因为l⊥β，所以l⊥α成立；

若l⊥α，因为l⊥β，根据与同一条直线垂直的两个平面平行，所以成立，

所以“”是“l⊥α”的充分必要条件.
故选：A．
[bookmark: _Toc199408783]题型2  充分必要条件的探求


例2-1（多选）若，则成立的一个充分不必要条件是（    ）




A．	B．	C．	D．
【答案】BC




【详解】解：设对应的集合为，使成立的一个充分不必要条件对应的集合为，



由解得，，故，

因为要求使成立的一个充分不必要条件，


所以且，
满足上述条件的选项有BC.
故选：BC.


例2-2设，则“”的充要条件是（   ）
A．a，b中至少有一个为1	B．a，b都不为0

C．a，b都为1	D．不都为1
【答案】A

【详解】由题意，




则和中至少有一个为0，即，中至少有一个为1，

所以“”的充要条件是“a，b中至少有一个为1”.
故选：A.




【变式训练2-1】已知，若的一个必要不充分条件是，则的取值范围是           ．

【答案】


【详解】或，


则命题对应集合为.



，则命题对应集合为.




因的一个必要不充分条件是，则命题对应集合为命题对应集合的真子集，

则.

故答案为：

【变式训练2-2】不等式成立的一个必要不充分条件是        .（写出一个符合条件的答案即可）


【答案】（满足是其真子集即可，答案不唯一）.

【详解】因为，





设：，的一个必要不充分条件是，成立的集合记为B，


所以，，
所以集合A是集合B的真子集，

故（满足集合A是集合B的真子集即可）.


故答案为：（满足是其真子集即可，答案不唯一）.



【变式训练2-3】已知集合，则使得“且”成立的一个充分不必要条件是（   ）




A．	B．	C．	D．
【答案】A



【详解】由题可知且，解得，



所以使得“且”成立的一个充分不必要条件是集合的一个真子集，


因为只有选项A中的是的真子集，
故选：A
[bookmark: _Toc199408784]题型3  根据充分必要条件求参数

例3-1已知，若p是q的充分条件，则实数a的取值范围是           ；若p是q的必要条件，则实数a的取值范围是           ．


【答案】          


【详解】由p是q的充分条件，知p可推出q，所以；由p是q的必要条件，知q可推出p，所以．

例3-2已知集合．


(1)当时，求；



(2)若，且“”是“”的充分不必要条件，求实数a的取值范围．

【答案】(1)

(2)



【详解】（1）当时，或，


则，故；



（2），且“”是“”的充分不必要条件，


故A为的真子集，，



故，结合，解得，

即实数a的取值范围.
[image: ]方法技巧  根据充分必要条件求解参数的步骤
①把充分条件、必要条件或充要条件转化为集合之间的关系，然后根据集合之间的关系列出关于参数的不等式(或不等式组)求解；
②要注意区间端点值的检验，尤其是利用两个集合之间的关系求解参数的取值范围时，不等式是否能够取等号决定端点值的取舍，处理不当容易出现漏解或增解的现象．
易错分析 混淆充分条件和充分不必要条件
要注意：充分条件包含充分必要条件和充分不必要条件，故在用集合法判断解决题目时，注意两集合之间的关系
[image: ]







【变式训练3-1】已知或，或，若是的必要条件，则实数的取值范围是        ．

【答案】




【详解】设集合或，或，



若是的必要条件，则，




当时，即时，此时，成立；




当时，即时，若，此时，该不等式组无解.


综上所述，实数的取值范围是.

故答案为：.

【变式训练3-2】已知．
（1）若p是q的必要且不充分条件，则实数m的取值范围是            ；
（2）若p是q的充要条件，则实数m的取值范围是            ．


【答案】          















【详解】设集合，集合．（1）若p是q的必要且不充分条件，则．①当时，，此时；②当时，且和不能同时成立，解得．故．（2）因为p是q的充要条件，所以，所以解得．

【变式训练3-3】已知集合．


(1)若“”是“”的充分条件，求实数a的取值范围．


(2)是否存在实数a，使得“”是“”的充要条件？若存在，求出a的值；若不存在，请说明理由．

【答案】(1)
(2)不存在，理由见解析







【详解】解：（1）因为，所以．因为“”是“”的充分条件，所以解得，所以实数a的取值范围是．





（2）因为，若“”是“”的充要条件，则解得故a不存在．
[bookmark: _Toc199408785]题型4  全称量词命题、存在量词命题的真假判断


例4-1（2025·河北唐山·一模）已知命题；命题．则（    ）


A．和都是真命题


B．是假命题，是真命题


C．是真命题，是假命题


D．和都是假命题
【答案】B




【详解】对于命题，因为当时，，故命题是假命题；




对于命题，当时，，故命题是真命题.
故选：B.
例4-2下列存在量词命题为假命题的是（   ）




A．存在，使	B．存在，使
C．有的素数是偶数	D．有的实数为正数
【答案】B

【详解】A，C，D均正确；B中，对于任意的恒成立．
[image: ]方法技巧  判断全称量词命题和存在量词命题的真假方法
（1）要判定一个全称量词命题为真命题，需要进行推理证明，或用前面已经学过的定义、定理作证明，而要判断其为假命题，只需举出一个反例即可．







（2）判断存在量词命题“”的真假性的关键是探究集合中的存在性．若找到一个元素，使成立，则该命题是真命题；若不存在，使成立，则该命题是假命题
[image: ]
【变式训练4-1】下列命题既是存在量词命题，又是真命题的是（    ）

A．
B．任意两个无理数之和仍是无理数

C．
D．至少存在两个质数的平方是偶数
【答案】C
【详解】AB是全称量词命题，排除，CD是存在量词命题，


C，存在使得，故C正确；
对于D，质数中，只有2的平方是偶数，故D错误.
故选：C.
【变式训练4-2】（多选）下列命题是真命题的是（    ）




A．，	B．，





C．，使得	D．，且，使得
【答案】AC


【详解】，恒成立，故A正确；


当时，，故B显然错误；


当时，，故C正确；




因为在上单调递增，由可得，故D错误．
故选：AC
[bookmark: _Toc199408786]题型5  全称量词命题、存在量词命题的否定

例5-1命题“”的否定是（   ）


A．	B．


C．	D．
【答案】D

【详解】由全称量词命题的否定是存在量词命题，故原命题的否定为.
故选：D




例5-2（2025·云南·三模）已知命题p：“是的充分不必要条件”；命题q：“，”．则下列正确的是（   ）

A．p和q都是假命题	B．和q都是假命题



C．p和都是假命题	D．和都是假命题
【答案】D





【详解】由，可得或，则可以推出，充分性成立；



当时，或，故必要性不成立，



所以可得是的充分不必要条件，故p是真命题，则是假命题；





令，得到，化简得，解得或，





则“，”，故q是真命题，则是假命题，即和都是假命题，故D正确，
故选：D．

【变式训练5-1】命题“”的否定是      .

【答案】


【详解】命题“”的否定是“”.

故答案为：.



【变式训练5-2· 变考法】定义新运算：，设，命题，则（    ）




A．，且为假	B．，且为假




C．，且为真	D．，且为真
【答案】D


【详解】因为，且，


则，，


可得，即命题为假命题，


所以，且为真命题.
故选：D.
[bookmark: _Toc199408787]题型6  根据全称量词命题、存在量词命题的真假求参数

例6-1（2024·四川攀枝花·一模）命题“”为假命题，则实数a的取值范围为（   ）


A．	B．


C．	D．
【答案】C

【详解】由已知可得，命题“”的否定，

即命题“”真命题，

根据二次函数的性质可得，应有，

解得.
故选：C.


例6-2若命题“，”是真命题，则实数a的取值范围是        ．

【答案】




【详解】因为，所以，当且仅当，即时等号成立．



又命题“，”是真命题，所以，

即实数a的取值范围为．

故答案为：
[image: ]方法技巧  含量词命题求参数范围的方法
全称量词命题的常见题型是“恒成立”问题，存在量词命题的常见题型是“能成立”问题，故可用参变量分离法，然后转化成函数的最值问题，如下：




①，；②，；




③，；④，.
[image: ]



【变式训练6-1】命题“，使”是假命题，则实数的取值范围是         .

【答案】


【详解】若命题“，使”是真命题，



当时，，解得，舍去；



当时，则，解得，



即当时命题“，使”是真命题；


因为命题“，使”是假命题，



所以，即实数的取值范围是.

故答案为：




【变式训练6-2】已知命题“，”的否定为真命题，则的取值范围为      ．

【答案】



【详解】由题意得“，”为真命题，



所以在区间内有解，



又知在区间内单调递增，所以，


故的取值范围为．

故答案为：

【变式训练6-3】命题“”为假命题的一个必要不充分条件是（    ）




A．	B．	C．	D．
【答案】C

【详解】命题的否定为：“”


若该命题为真命题得，所以，

所以为该命题的一个必要不充分条件，
故选：C.





【变式训练6-4】已知，命题，；命题，．
(1)若p是真命题，求a的最大值；
(2)若p、q中有且只有一个是真命题，求a的取值范围．

【答案】(1)


(2)或





【详解】（1）若p是真命题，即恒成立，时，的最小值为，所以，

即a的最大值为.



（2）若q是真命题，，解得或，


若q是假命题，，解得，
由已知p、q一真一假，

若p真q假，则，

若q真p假，则，


综上： 或
[bookmark: _Toc199408788][image: ]






[bookmark: _Toc165500448]1．（2025·北京·高考真题）已知函数的定义域为D，则“函数的值域为”是“对任意，存在，使得”的（   ）
A．充分不必要条件	B．必要不充分条件	
C．充分必要条件		D．既不充分也不必要条件
【答案】A





【详解】若函数的值域为，则对任意，一定存在，使得，


取，则，充分性成立；





取，，则对任意，一定存在，使得，




取，则，但此时函数的值域为，必要性不成立；





所以“函数的值域为”是“对任意，存在，使得”的充分不必要条件.
故选：A.



2．（2025·天津·高考真题）设，则“”是“”的（   ）
A．充分不必要条件	B．必要不充分条件
C．充要条件	D．既不充分也不必要条件
【答案】A



【详解】由，则“”是“”的充分条件；



又当时，，可知，


故“”不是“”的必要条件，


综上可知，“”是“”的充分不必要条件.
故选：A.



3．（2024·天津·高考真题）已知，则“”是“”的（   ）
A．充分不必要条件	B．必要不充分条件
C．充要条件	D．既不充分也不必要条件
【答案】C



【详解】根据立方的性质和指数函数的性质，和都当且仅当，所以二者互为充要条件.
故选：C.





4．（2024·北京·高考真题）设 ，是向量，则“”是“或”的（    ）．
A．充分不必要条件	B．必要不充分条件 
C．充要条件	D．既不充分也不必要条件
【答案】B



【详解】因为，可得，即，


可知等价于，




若或，可得，即，可知必要性成立；




若，即，无法得出或，




例如，满足，但且，可知充分性不成立；



综上所述，“”是“或”的必要不充分条件.
故选：B.



5．（2023·北京·高考真题）若，则“”是“”的（    ）
A．充分不必要条件	B．必要不充分条件
C．充要条件	D．既不充分也不必要条件
【答案】C
【详解】解法一：


因为，且，




所以，即，即，所以.


所以“”是“”的充要条件.
解法二：



充分性：因为，且，所以，

所以，
所以充分性成立；


必要性：因为，且，




所以，即，即，所以.
所以必要性成立.


所以“”是“”的充要条件.
解法三：


充分性：因为，且，

所以，
所以充分性成立；


必要性：因为，且，

所以，



所以，所以，所以，
所以必要性成立.


所以“”是“”的充要条件.
故选：C



6．（2021·全国乙卷·高考真题）已知命题﹔命题﹐，则下列命题中为真命题的是（    ）




A．	B．	C．	D．
【答案】A


【详解】由于，所以命题为真命题；





由于在上为增函数，，所以，所以命题为真命题；




所以为真命题，、、为假命题.
故选：A．





7．（2022·北京·高考真题）设是公差不为0的无穷等差数列，则“为递增数列”是“存在正整数，当时，”的（    ）
A．充分而不必要条件	B．必要而不充分条件
C．充分必要条件	D．既不充分也不必要条件
【答案】C





【详解】设等差数列的公差为，则，记为不超过的最大整数.


若为单调递增数列，则，





若，则当时，；若，则，





由可得，取，则当时，，





所以，“是递增数列”“存在正整数，当时，”；






若存在正整数，当时，，取且，，




假设，令可得，且，




当时，，与题设矛盾，假设不成立，则，即数列是递增数列.





所以，“是递增数列”“存在正整数，当时，”.




所以，“是递增数列”是“存在正整数，当时，”的充分必要条件.
故选：C.


8．（2023·全国甲卷·高考真题）设甲：，乙：，则（    ）
A．甲是乙的充分条件但不是必要条件	B．甲是乙的必要条件但不是充分条件
C．甲是乙的充要条件	D．甲既不是乙的充分条件也不是乙的必要条件
【答案】B



【详解】当时，例如但，


即推不出；


当时，，


[bookmark: _GoBack]即能推出.
综上可知，甲是乙的必要不充分条件.
故选：B

9．（2024·全国甲卷·高考真题）设向量，则（    ）




A．“”是“”的必要条件	B．“”是“”的必要条件




C．“”是“”的充分条件	D．“”是“”的充分条件
【答案】C


【详解】对A，当时，则，



所以，解得或，即必要性不成立，故A错误；



对C，当时，，故，

所以，即充分性成立，故C正确；



对B，当时，则，解得，即必要性不成立，故B错误；



对D，当时，不满足，所以不成立，即充分性不立，故D错误.
故选：C.
[bookmark: _Toc199408789][image: ]
1．写出下列命题的否定:

(1);
(2)所有可以被5整除的整数,末位数字都是0;

(3);
(4)存在一个四边形,它的对角线互相垂直.

【答案】(1);
(2)存在一个可以被5整除的整数,末位数字不是0;

(3);
(4)任意一个四边形,它的对角线都不互相垂直.
【解析】(1)根据全称量词命题的否定写出即可.
(2)根据全称量词命题的否定写出即可.
(3)根据存在量词命题的否定写出即可.
(4) 根据存在量词命题的否定写出即可.


【详解】(1)“”为全称量词命题,故否定为：“”;
(2)“所有可以被5整除的整数,末位数字都是0”为全称量词命题, 
故否定为：“存在一个可以被5整除的整数,末位数字不是0”


(3)“”为存在量词命题,故否定为：“”;
(4) “存在一个四边形,它的对角线互相垂直”为存在量词命题,
故否定为：“任意一个四边形,它的对角线都不互相垂直.”
【点睛】本题主要考查了全称量词命题与存在量词命题的否定,属于基础题型.
2．判断下列命题的真假:

(1)点P到圆心O的距离大于圆的半径是点P在外的充要条件;
(2)两个三角形的面积相等是这两个三角形全等的充分不必要条件;


(3)是的必要不充分条件;
(4)x或y为有理数是xy为有理数的既不充分又不必要条件.
【答案】(1)真命题;(2)假命题;(3)假命题;(4)真命题.
【解析】(1)根据点与圆的位置关系判断.
(2)举例说明即可.
(3)根据集合的关系直接判断
(4)举例说明即可.

【详解】(1)根据点与圆的位置关系知点P到圆心O的距离大于圆的半径是点P在外的充要条件.
故(1)为真命题.
(2)两个三角形面积相等也可能同底等高,全等三角形面积一定相等.故两个三角形的面积相等是这两个三角形全等的必要不充分条件.
故(2)为假命题.


(3)是的充要条件.
故(3)为假命题.

(4)当时,满足“x或y为有理数”但“xy为有理数”不成立.

当时满足“xy为有理数”但“x或y为有理数”不成立.
故(4)为真命题.
【点睛】本题主要考查了充分与必要条件的辨析,属于基础题型.
3．在下列各题中,判断p是q的什么条件(请用“充分不必要条件”“必要不充分条件”“充要条件”“既不充分又不必要条件”回答):
(1)p:三角形是等腰三角形,q:三角形是等边三角形;



(2)在一元二次方程中，有实数根，;

(3);

(4);

(5).
【答案】(1)必要不充分条件;(2)充要条件;(3)充分不必要条件;(4)必要不充分条件;(5)既不充分又不必要条件.
【解析】(1)根据等腰三角形与等边三角形的关系分析.
(2)根据二次方程的根分析
(3)根据集合的基本关系分析
(4)根据集合的基本关系分析
(5)举例说明分析
【详解】(1)因为等腰三角形是特殊的等边三角形,
故p是q的必要不充分条件.


(2) 一元二次方程有实数根则判别式.
故p是q的充要条件.





(3)因为,故且；当时不一定成立.
故p是q的充分不必要条件.




(4) 因为,故或,所以不一定成立；


当时一定成立.
故p是q的必要不充分条件.



(5) 当时,满足但不成立.



当时,满足但不成立.
故p是q的既不充分又不必要条件.
【点睛】本题主要考查了充分条件与必要条件的判定,属于基础题型.




4．设集合满足条件p，满足条件q.

（1）如果，那么p是q的什么条件？

（2）如果，那么p是q的什么条件？

（3）如果，那么p是q的什么条件？
试举例说明.
【答案】（1）充分条件；（2）必要条件；（3）充要条件.


【详解】（1）若，则有，即每个使p成立的元素也使q成立，



即，所以p是q的充分条件.如，，



，是的充分条件.


（2）若，则有，即每个使q成立的元素也使p成立，




即，所以p是q的必要条件.如，，则，


是的必要条件.




（3）若，则，，所以p是q的充要条件.如，


是的充要条件.



5．设证明:的充要条件是.
【答案】见解析
【解析】分别证明充分性与必要性即可.

【详解】证明:(1)充分性:如果,

那么,

.

(2)必要性:如果,

那么,


,.


由(1)(2)知,的充要条件是.
【点睛】本题主要考查了充分必要条件的证明,需要分别证明充分性与必要性,属于中等题型.
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