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1．下列各解析式能够表示函数的是（为自变量）（   ）


A．	B．


C．	D．
【答案】C






【详解】在选项A中，，在实数范围内定义域不存在，不能表示函数，A错误；在选项B中，当时，或，不符合对应法则中“一对一”或“多对一”，B错误；在选项D中，一个值对应2个值，也不符合函数三要素的对应法则，D错误．

2．已知，下列图形能表示以A为定义域，B为值域的函数的是（    ）
A．[image: @@@c31ab0f8-8d6d-41d8-9830-f0a6cb247f22]  B．[image: @@@c9204405-e3a1-4f5f-941a-308429608e47] 
 C．[image: @@@3983efde-613a-41af-8768-f7fe361ade2e]    D．[image: @@@dd841b9e-5668-4e9b-9c99-defd06f4eed2]      
【答案】C
【分析】根据定义域以及值域概念，由函数概念即可判断结论.

【详解】对于A，函数的值域为，不符合题意；

对于B，函数的值域为，不符合题意；


对于C，函数的定义域为，值域为，符合题意；
对于D，一个自变量对应两个函数值，不符合函数定义，不符合题意．
故选：C．


3．设集合，．下列四个图象中能表示从集合M到集合N的函数关系的有（    ）
[image: @@@fdbc1f71-75f1-4fb5-b470-ca1b38e22e23]
A．3个	B．2个	C．1个	D．0个
【答案】B


【分析】根据集合到集合的函数定义即可求解.

【详解】A中中的x没有对应的象，不符合；
B符合函数定义，
C也符合函数定义，

D中对于的x有两个象与之对应，不符合．
所以有2个满足．
故选：B
[image: ]02 函数的定义域
4．（多选）下列每组中的函数不是同一个函数的是（    ）


A．，


B．，


C．，


D．，
【答案】ACD
【分析】根据相同函数的定义进行逐一判断即可.



【详解】对于A，函数的定义域为R，函数的定义域为，所以这两个函数不是同一个函数；



对于B，因为，且，的定义域均为R，所以这两个函数是同一个函数；



对于C，，和的对应关系不同，所以这两个函数不是同一个函数；




对于D，函数的定义域为{，且}，函数的定义域为R，所以这两个函数不是同一个函数．
故选：ACD．
5．下列四组函数中，两个函数表示的是同一个函数的是（    ）.


A．与


B．与


C．与


D．与
【答案】D
【分析】对两函数的定义域、值域、对应关系分别进行逐一判断即可得出结论.




【详解】对于A，易知的定义域为，而的定义域为，
两函数定义域不同，可知A错误；


对于B，显然的定义域为，


而函数的定义域为，两函数定义域不同，可知B错误；



对于C，两函数定义域均为，但的值域为，


而的值域为，两函数值域不同，即C错误；


对于D，易知与的定义域、值域、对应关系均相同，即D正确.
故选：D
6．下列各组函数是同一函数的是（    ）




A．与	B．与




C．与	D．与
【答案】C
【分析】根据题意，利用同一函数的判定方法，结合函数的定义域与对应关系，逐项判定，即可求解.


【详解】对于A，由函数的定义为，


函数的定义域为，
两个函数的定义域不同，所以不是同一函数，故A错误；


对于B，函数的定义域为，


函数的定义域为，
两个函数的定义域不同，所以不是同一函数，故B错误；


对于C，函数与，两个函数的定义域与对应关系都相同，
所以两个函数是同一函数，故C正确；




对于D，函数的定义域为，函数的定义域为，
两个函数的定义域不同，所以不是同一函数，故D错误.
故选：C.
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7．已知，，则（    ）




A．	B．	C．	D．
【答案】C

【分析】由偶次方根的被开方数非负得到一元二次不等式，解得即可求出集合，再根据交集的定义计算可得.



【详解】由，即，解得，

所以，

又，

所以.
故选：C

8．函数的定义域是（   ）




A．	B．	C．	D．
【答案】D
【分析】根据函数的解析式有意义需满足的条件，解不等式组，即得答案.


【详解】函数要有意义，需满足，




解得且，即函数的定义域是，
故选：D

9．函数的定义域为（   ）


A．	B．


C．	D．
【答案】D
【分析】根据函数解析式列出相应不等式，即可求得答案.



【详解】由题意得，得且．


即函数的定义域为，
故选：D

[bookmark: _GoBack][image: ]04求抽象函数的定义域



10．已知函数的定义域为，则的定义域为（    ）




A．	B．	C．	D．
【答案】A


【分析】通过中间函数过渡，即求出的定义域后可求．



【详解】在中，，∴，


∴的定义域是，



故在中，解得，


∴的定义域是.
故选：A.



11．已知函数的定义域为，则函数的定义域为（    ）




A．	B．	C．	D．
【答案】D




【分析】求出函数的定义域，根据函数解析式有意义，对于函数，可得出关于的不等式，即可解得函数的定义域.



【详解】对于函数，，则，


所以，函数的定义域，




对于函数，有，即，解得.


因此，函数的定义域为.
故选：D.



12．（1）已知的定义域为，求的定义域．
（2）求下列函数的值域：

①；

②．



【答案】（1） ；（2）① ；② ．








【详解】解：（1）在函数中，，则．因此在函数中，，解得，所以函数的定义域为．






（2）①函数的定义域为，，当且仅当时，等号成立，所以函数的值域为．






②函数的定义域为，，当且仅当时，等号成立，所以函数的值域为．
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13．“函数的定义域为R”是“”的（    ）
A．充分不必要条件	B．必要不充分条件
C．充要条件	D．既不充分也不必要条件
【答案】B





【分析】由函数的定义域为R，即对任意恒成立，可得a的范围，则可得 “函数的定义域为R” 是“”的必要不充分条件.

【详解】因为函数的定义域为R，


所以对任意恒成立，



①当时，对任意恒成立；



②当时，只需，解得：；

所以.


记集合，.


因为A⫋B，所以 “函数的定义域为R” 是“”的必要不充分条件.
故选：B.



14．已知函数的定义域是，则的取值范围是（    ）




A．	B．	C．	D．
【答案】D







【分析】函数的定义域是，等价于不等式对任意恒成立，分和两种情况求出实数的取值范围即可.


【详解】因为函数的定义域是，


所以不等式对任意恒成立，



当时，，对任意恒成立，符合题意；




当时，，即，解得：，


综上，实数的取值范围是;
故选：D



15．已知函数的定义域为，则的最小值为（    ）
A．1	B．2	C．4	D．5
【答案】C

【分析】根据函数定义域求出，利用基本不等式可求答案.




【详解】由题可知，且，即，所以，



当且仅当，时，等号成立，所以的最小值为4.
故选：C.

16．已知函数的定义域为R，则实数m的取值范围为      ．

【答案】




【分析】将的定义域为R转化为的解集为R.分和两种情况进行讨论，从而得到结果.

【详解】的定义域为R，

的解集为R.

即的解集为R.


①当时，恒成立，满足题意；



②当时，，解得：.


实数m的取值范围是.

故答案为：.



17．已知函数的定义域是，则实数的取值范围是        ．

【答案】





【分析】分析可知对任意实数都成立，分和两种情况，结合判别式列式求解.


【详解】由题意得对任意实数都成立，


当时，，符合题意；



当时，满足，解得；


综上所述，实数的取值范围为．

故答案为：．



18．若函数的定义域和值域都为，则的值是        ．

【答案】

【分析】根据为一次函数列式计算即可.


【详解】由题意知为一次函数，则

所以.

故答案为：.

[image: ]06 待定系数法求解析式



19．已知是一次函数，且，求的解析式                ．


【答案】或


【分析】设，得到，对照系数，得到方程组，求出答案.


【详解】设，则，


故，所以，


解得或，


故或.


故答案为：或.




20．已知是二次函数，且，，则      ．

【答案】

【分析】根据题意，利用待定系数，设，准确运算，即可求解.

【详解】设，


因为，可得，


又因为，可得，


即，所以,


解得，所以．

故答案为：.


21．（1）已知是一次函数，且满足；


（2）已知，求的解析式.


【答案】（1），（2）
【分析】（1）由待定系数法求解即可；
（2）由换元法求解即可.

【详解】（1）设，

，


，即，


可得，解得，

所以.


（2）设，则，


，化简得，

.

[image: ]07 换元法求解析式


22．若函数，则（   ）




A．	B．	C．	D．
【答案】D
【分析】根据题意利用配凑法分析求解，注意函数的定义域.


【详解】因为，


且，所以．
故选：D.


23．已知函数，则（    ）


A．	B．


C．	D．
【答案】B

【分析】令，通过换元法即可求解.




【详解】令，则，且，则，

可得，

所以．
故选：B．

[image: ]08 方程组法求解析式



24．已知函数满足，则（   ）．
A．3	B．4	C．5	D．6
【答案】C

【分析】分别令联立方程组，求得答案.


【详解】因为，分别令，


联立得，解得，
故选：C.



25．已知函数满足，则函数      ．

【答案】

【分析】构造关于的方程组后可解得.




【详解】由题知用代换得到，，


与两式联立，消去，

解得．

故答案为：.




26．定义在上的函数满足，则           ．
【答案】1344




【详解】解法1  在已知等式中，用替换x，并与已知等式联立得解得，则．







解法2  由题意可知，当时，①，当时，②，得，所以．

[image: ]09 求分段函数的函数值


27．已知，则（    ）




A．	B．	C．	D．
【答案】A
【分析】根据给定条件，依次判断代入求值.


【详解】函数，则，

所以.
故选：A

28．函数的图象大致为（   ）
A．[image: @@@defc78af767c492c8c4dc2b385d22433]B．[image: @@@b0175b9827114cc8b10dc3f117126991]	C．[image: @@@b361d8f309bc46a2af337dea43d18746]	D．[image: @@@dfcd23c09b4a474cacc308a0a04cd2c4]
【答案】B





【详解】所以在上单调递增，在上单调递减．因此函数的图象为选项B．




29．设函数，．若则函数的最大值为（   ）




A．	B．	C．	D．
【答案】C






【详解】当时，即，解得或，作出的图象（实线）如图，由图象可知．
[image: @@@57119833699446e08f4a68b0bd56bdd1]
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30．已知函数且，则（    ）




A．	B．	C．	D．
【答案】D



【分析】根据函数解析式，当时m无解，当时解得，即可求解.


【详解】由题意知，当时，，


得，又，所以方程无解；


当时，，



得，即，解得，

所以.
故选：D



31．已知函数，且，则实数            ．


【答案】或4或










【详解】令，则，解得或0．由，得，解得．由得，解得或．


故答案为：或4或




32．已知，函数，若，则         ．

【答案】
【分析】根据分段函数的解析式，代入即可逐层求解.


【详解】，所以，

所以，

故答案为：


33．已知，函数有最大值，则实数k的取值范围是       ．


【答案】,




【分析】要使有最大值，只需且，然后求出的取值范围即可．


【详解】当时，无最大值，



当时，要使函数存在最大值，则且，


即，所以，



所以的取值范围为,．


故答案为：,．


[image: ]




[bookmark: _Toc5699]1．[image: ]已知定义在上的函数满足对任意的. 则（    ）

A．	B．0	C．2	D．1
【答案】C




【分析】赋值分别令、可得，再令即可得解.

【详解】因为对任意的，



令，则，即；



令，则，即；

可得，



令，则，解得.
故选：C.




2．[image: ]设函数，若，则函数的最大值为（   ）




A．	B．	C．	D．
【答案】D






【详解】作出函数的图象如图所示，当时，即，解得或，则由图象可知．
[image: @@@eaa7b86cff6a44b988db85f0f14108bb]







3．[image: 企业微信截图_1747212722762]定义设函数，记函数，且函数在区间上的值域为，则区间的长度的最大值为（   ）

A．1	B．3	C．	D．2
【答案】D





【详解】令，则，解得，所以则的图象如图：
[image: @@@aa88e84647204c58b28af0211b8316c8]










又，且函数在区间上的值域为，当时，；当时，，所以当时，区间的长度取得最大值，最大值为2．







4．已知定义在上的函数满足，则            ，            ．

【答案】          1











【详解】因为，令，得，所以．令，得①，令，得②，，得，解得．


[image: ]

1．（1989·全国·高考真题）与函数有相同图象的一个函数是（    ）


A．	B．




C．，其中	D．，其中
【答案】D



【分析】选项A图象为折线判断错误；选项B图象上无原点判断错误；选项图象为无端点射线判断错误；选项D可化为与函数有相同图象判断正确.

【详解】选项A：，图象为折线.判断错误；


选项B：，图象上无原点.判断错误；

选项C：，图象为无端点射线.判断错误；


选项D：，与函数有相同图象.判断正确.
故选：D




2．（2024·广东江苏·高考真题）已知函数的定义域为R，，且当时，则下列结论中一定正确的是（    ）


A．	B．


C．	D．
【答案】B

【分析】代入得到，再利用函数性质和不等式的性质，逐渐递推即可判断.



【详解】因为当时，所以，

又因为，

则，

，

，



，


，则依次下去可知，则B正确；
且无证据表明ACD一定正确.
故选：B.


【点睛】关键点点睛：本题的关键是利用，再利用题目所给的函数性质，代入函数值再结合不等式同向可加性，不断递推即可.




3．（2014·江西·高考真题）已知函数，若，则（   ）


A．	B．	C．1	D．2
【答案】A
【分析】根据分段函数解析式计算即可.



【详解】，，解得.
故选：A.


4．（2004·安徽·高考真题）若，则（    ）




A．	B．	C．	D．
【答案】D


【分析】首先利用二倍角公式化简求出，再利用二倍角变形即可求得.

【详解】 


， 
故选：D

5．（2002·上海·高考真题）函数的定义域为              ．

【答案】
【分析】根据分母不为零可求得定义域.
【详解】由已知



，得且


故函数的定义域为.

故答案为：

6．（2012·广东·高考真题）函数的定义域是  ．

【答案】
【分析】根据分母不等于零及开偶数次方根号里的数大于等于零求解即可.

【详解】由，



得，解得且，

所以函数的定义域为.

故答案为：.


7．（2006·辽宁·高考真题）设，则      ．

【答案】/0.5


【分析】根据分段函数的解析式，先求出的值，再求的值．


【详解】∵，∴，

∴．

故答案为：．


8．（2002·江苏·高考真题）已知，则           .

【答案】



【分析】由已知得，又，则将所求分组为，即可求解.

【详解】因为，


所以，又，

所以



.

故答案为：.
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