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第 3讲：三个二次题型拓展与方法归纳

题型一：不等关系

1.设 c> 1，a= c+1- c，b= c- c-1，则有 ( )

A. a> b B. a< b
C. a= b D. a、b的关系与 c的值有关

2.已知实数 a，b满足 0< b< a< 1，且 ab≠ 0，则下列不等式一定成立的是 ( )

A. 2a- 2b> 0 B. a3> b3

C. ba >
a
b

D. a- b< 1
b
- 1a

3.设 a> b> 0，c≠ 0，则 ( )

A. ac2< bc2 B. ba <
b+c2
a+c2

C. a2- 1a > b
2- 1

b
D. a2+ 1a > b

2+ 1
b

4.已知实数 x，y满足-1≤ x+ y≤ 3，4≤ 2x- y≤ 9，则 ( )

A. 1≤ x≤ 4 B. - 2≤ y≤ 1

C. 2≤ 4x+ y≤ 15 D. 13 ≤ x- y≤
23
3

题型二：二次函数综合问题

5.已知关于 x的一元二次不等式 ax2+ bx+ c< 0的解集为 - 12 ，-
1
3 ，则关于 x的不等式 bx2- cx

- a< 0的解集为 .
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6.关于 x的不等式-x2+ 6ax- 3a2≥ 0(a> 0)的解集为 [x1，x2]，则 |x1- x2| + 6a
x1x2

的最小值是

( )

A. 4 B. 2 6 C. 2 D. 2 6
3

7.已知 x1，x2是方程 x2- (k- 2)x+ (k2+ 3k+ 5) = 0(k∈R)的两个实根，则 x21+ x22的最大值为

( )

A. 18 B. 19 C. 5 59 D.不存在

8.关于 x的不等式 (ax- 1)2< x2恰有 2个整数解，则实数 a的取值范围是 ( )

A. (- 32 , -
4
3 ]∪ (

4
3 ,
3
2 ] B. (- 32 , -

4
3 ]∪ [

4
3 ,
3
2 )

C. [- 32 , -
4
3 ) ∪ (

4
3 ,
3
2 ] D. [- 32 , -

4
3 ) ∪ [

4
3 ,
3
2 )

9.关于 x的方程 5x2- (a+ 9)x+ a2- a- 2= 0的两根分别在区间 (0,1)和 (1,2)内，则实数 a的取值

范围是 ( )

A. (-3, -1) B. (1- 7 , -1) ∪ (3,1+ 7 )
C. (-2, -1) ∪ (2,3) D. (2,6)

10.设不等式 x2- 2ax- 1≤ 0的解集为M，若M⊆[-2,2]，则实数 a的取值范围是 ( )

A. [-2,2] B. (-2,2)

C. - 34 ,
3
4





 D. - 34 ,

3
4 
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11.已知方程 x2- 2ax+ 6a+ 7= 0在 [2，+∞)上有实数解，则实数 a的取值范围为 ( )

A. [7，+∞) B. (-∞，-1) ∪ [7，+∞)

C. (-∞，-7]∪ [1，+∞) D. -∞，- 112 
∪ [7，+∞)

12.若函数 f(x) = 24ax2+ 4x- 1在区间 (-1,1)内恰有一个零点，则实数 a的取值范围是 ( )

A. - 18 ,
5
24  B. - 18 ,

5
24





∪ - 16
 

C. - 18 ,0 ∪ 0, 524  D. - 16
 

13.若不等式 x2- 3> ax- a对满足 3≤ x≤ 4的所有 x都成立，则 a的取值范围是 .

14.若对任意 x∈ (0,1),恒有 2x2+ (a+ 1)x- a(a- 1)< 0，则 a的取值范围是 .

15.已知函数 f(x) = x2+ ax+ 3．
(1)解关于 x的不等式 f(x)≥ 0；
(2)当 x∈ [-2，2]时，f(x)≥ a恒成立，求实数 a的取值范围；

(3)若对一切 a∈ [-3，3]，f(x)≥ a恒成立，求实数 x的取值范围．
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16.已知二次函数 g(x) = ax2+ c(a,c∈R)，g(1) = 1且不等式 g(x)≤ x2- x+ 1对一切实数 x恒成立．

(Ⅰ)求函数 g(x)的解析式；

(Ⅱ)在 (Ⅰ)的条件下，设函数 h(x) = 2g(x) - 2，关于 x的不等式 h(x- 1) + 4h(m)≤ h x
m -

4m2h(x)，在 x∈ 3
2 ，+∞

 有解，求实数m的取值范围．
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课堂总结
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练 习
1. 已知函数 f(x) = x2- 3x+ b，不等式 f(x)< 0的解集为 {x|1< x< t}，b，t∈R．
(1)求 b和 t的值；

(2)若 x∈ [1，4]时，函数 y= f(x)的图象恒在 y= kx2图象的上方，求实数 k的取值范围．

2. 已知函数 f(x) = ax2- 2ax- 3．
(Ⅰ)若 a= 1，求不等式 f(x)≥ 0的解集；

(Ⅱ)已知 a> 0，且 f(x)≥ 0在 [3，+∞)上恒成立，求 a的取值范围；
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